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Grupo I

Este grupo é constituido por 6 questdes. Em cada questao, deve dizer se a afirmagao indicada é verdadeira
(V) ou falsa (F), assinalando o respetivo quadrado. Em cada questao, a cotagdo atribuida sera I walor,
-0,25 wvalores ou 0 walores, consoante a resposta esteja certa, errada, ou nao seja assinalada resposta,
respetivamente. A cotacao total neste grupo é no minimo 0 valores.

V F

1. Assequeéncias de formacgao da formula —(p; Vp2) — (p1Vp2) de comprimento minimo O O
tém 5 elementos.

2. Para quaisquer formulas @ e Y e para qualquer varidavel proposicional p, O O

subf ([t /p]) = subf(ip) U subf(v).

3. Para quaisquer férmulas ¢ e ¥, se ¢ <> 1 é tautologia, entdo ¢ € ¥ sdao ambas O O
tautologias ou ¢ e v sdo ambas contradigoes.

4. Para qualquer formula ¢ e para qualquer conjunto de formulas I', se T U {p} ¢ O O
semanticamente inconsistente, entao I' U {—¢} é semanticamente consistente.

5. No sistema formal DNP, existem derivacoes da formula p; <> ps a partir do conjunto 0O O
de formulas {—p1,p1 — pa}.

6. Para qualquer conjunto de formulas I', se I' € maximalmente consistenteep; Vpo € I', 0O O
entao —pg € I'.

Grupo 11

Nas questoes 1.(a), 1.(b), 1.(d), 2. e 3.(a), apresente a sua resposta no espaco disponibilizado a seguir a
questao.

1. Seja F o conjunto das formulas proposicionais definido indutivamente pelas seguintes regras:

(i) (piVpj) € F, para todo i € Ny e para todo j € Np;
(ii

(iii

se ¢ € F, entdo (—y) € F, para todo ¢ € FCF;

se g € Fe € F, entdo (p A1) € F, para todo ¢ € FEF e para todo v € FCP;

iv) se ¢ € F et € F, entdao (¢ — ) € F, para todo ¢ € FCF e para todo ¢ € FOL.
¥ ¥ ¥

)
)
)
)

(a) A formula ((—(p1V p2)) = (p2 V p3)) pertence a F? Justifique.

Resposta:



(b) Indique ¢ € F tal que ¢ < —pg. Justifique.

Resposta:

(c) Mostre por inducdo estrutural que, para todo ¢ € FCF | existe 1) € F tal que ¢ < .

(d) Sem justificar, defina por recursao estrutural em F uma funcao f : F — {0,1} tal que, para
todo ¢ € F, f(¢) =1 se e s6 se a varidvel proposicional py nao ocorre em .

Resposta:

2. Apresente  uma  forma  normal  conjuntiva

(p1 = p2) < (p3V L). Justifique.

Resposta:

logicamente

equivalente

a

formula

3. Dois programas A e B, que podem apenas terminar com o valor 1 ou com o valor 0, dizem-se

equivalentes quando ambos ndo terminam ou quando ambos terminam com o mesmo valor.

(a) Exprima as duas afirmagoes que se seguem através de formulas do Célculo Proposicional, indi-
cando a frase atémica associada a cada uma das varidveis proposicionais utilizadas.

(i) A nao termina ou A termina com o valor 1.

(ii) A e B sao equivalentes.

Resposta:

(b) Assumindo que as afirmagdes (i) e (ii) da alinea (a) sdo verdadeiras e que B termina, o que
pode concluir acerca dos programas A e B? Justifique.

4. Construa uma demonstragao em DNP da formula (-pg A (p1 —L)) = —(po V p1)-

5. Sejam @, € FOP e seja T' C FOP. Mostre que se I' = ¢ e - ¢é teorema de DNP, entdo existe um

subconjunto de I' que é finito e inconsistente.

Cotacoes

IT.1.

I1.2.

I1.3.

11.4.

I1.5.

1,25+1,25+1,75+1,25

1,75

1,75+1,75

1,75
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