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Nome

Curso Ndmero

Responda no préprio enunciado, colocando uma cruz no quadrado correspondente. Cada questao esta
cotada com 0,8 valores numa escala de 0 a 20. Respostas erradas ndao tém qualquer penalizacdo.

Em cada uma das questdes seguintes, diga se é verdadeira (V) ou falsa (F) a proposicao,
assinalando a opcao conveniente:

1. Sejam (S, %) um grupdide e a,b € G tais que a x b # b* a. Entdo, (9, ) é um grupdide
nao comutativo. v FO

2. Se G é um grupo e a,b € G sio tais que a® # b? entdo a # b. vOd FO

3. Dado um conjunto finito ndo vazio qualquer X, é possivel definir em X uma operacgao
bindria * tal que (X, %) é um grupo. v FO

4. Um subconjunto H de um grupo é um seu subgrupo se ab~! € H sempre que a,b € H. VO FO

5. A unido de dois subgrupos de um grupo nunca é um subgrupo desse grupo. vV FO
6. Existem grupos ndo abelianos que admitem subgrupos nao triviais abelianos. v FO
7. Um subgrupo H de um grupo é uma classe lateral esquerda médulo H. VO FOI
8. Se G é um grupo de ordem 20 e H < G é tal que [G : H] = 10, entdo, |H| = 10. vO FO
9. Se G é grupo, entdo, H <G se e sé se xyx ' € H, paratodozr € Geyc H. vO FO
10. Zg admite um subgrupo que nao é normal. v FO
11. Um grupo quociente de um grupo ndo abeliano é nao abeliano. VO FOI
12. O grupo aditivo R/Z n&o tem elementos de ordem 2. vd FO
13. Se ¢ : G — G’ é um morfismo de grupos e H <1 G entdo ¢(H) <1 G'. vO FO
14. Zo ® Z4 é isomorfo a Zs. vO FO
15. Se G é grupo e a,b € (G sdo tais que b €< a > entdo a €< b >. v FO
16. Se G é um grupo e H < (G é ciclico entdo G é ciclico. vO FO
17. Z4 ® Zg é um grupo ciclico. v FO
vsff. —



Em cada uma das questdes seguintes, assinale a(s) op¢ao(6es) correta(s):

18.

19.

20.

21.

22.

23.

24.

25.

Seja ¢ : Z ® Z — 7Z um morfismo de grupos tal que ¢((1,0)) = 15 e ¢((0,1)) = 28. Ent3o,
©(Z ® Z) = nZ, com

On=1 Ldn=13 Ldn =143 Ln=15

Seja GG um grupo ciclico de ordem 27. O ndmero de subgrupos ciclicos de G é

Ll 18 013 027 04

Sejam G um grupo, K, H <1 G. Podemos concluir que:

OVhe H,Vk € K, hk = kh OVhe H,Vk e K, I € K : hk = K'h
OVhe H,Vk e K, 3 € H: kh =Wk OVhe H Vk e K, 3 € H: hk = ki

Seja G = Zg ® Zy5. Se H < G é tal que |H| = 10, entdo podemos ter
O H =< ([3]6, [3]15) > O H = Zy®Zs O H =< ([56, [2]15) > O H =< ([3e, [6]15) >
Sejam G um grupo e a € G\{1g} tal que a'? = 1. Entio,
O0a® =1, Oa® # 1a Oa® =1¢ Oa® # 1¢
Sejam GG um grupo ndo abeliano de ordem 21 e a € G. Entdo,
O o(a) € {1,7} O o(a) € {1,3,7,21} O o(a) = {3,7} Oo(a) € {1,3,7}

Seja ¢ : G — G’ um morfismo ndo nulo de grupos.

O|G=7= |G| =7 0G| =7=7]|¢
0|6 =7= |G| =7 O|G'=7=7][G]

Seja ¢ : Z — Zy13 o morfismo de grupos definido por ¢(n) = [15n];5. Entdo,

O Nucy = {0} 0 Nucyp = 6Z O Nucyp = 5Z O Nucp = Zg



