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Sejam D um dominio de integridade, a,b,c,d € D e u,u’ € Up. Mostre que:

(a) a|b=a]bc (d) a|b, ¢|d=ac]|bd;
(b) a|b< aulb; (e) alb, alc=a|(b+c);
(c) a|b< au|bu; (fyalb, blc=alc

Sejam D um dominio de integridade e « a relag3o binéria definida em D por

aabs aebsao associados.

Mostre que « é uma relagcdo de equivaléncia em D e determine a classe de equivaléncia [a],, para todo a € D.

Sejam D um dominio de integridade e u € D. Mostre que:
(a) uw e Up se esdsew|x para todo x € D;

(b) ueUp se esbdse(u)=D.

Considere o dominio de integridade Z[v/—5].

a) Determine o conjunto das unidades de Z[v/—5].

b) Mostre que 1+ 2v/—5 é irredutivel em Z[v/—5].

¢) Mostre que 1+ 24/—5 ndo é um elemento primo em Z[v/—5].
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(d) Determine [1 + 2v/—5, 3.

Considere o dominio de integridade Z[v/—6].

(a) Mostre que 2 + +/—6 é irredutivel mas ndo é primo.
(b) Prove que ndo existe m.d.c.(2(2 + v/—6), 10).

(c) Prove que n3o existem elementos «, § € Z[—6] tais que
5o+ B(2+v—=6) = 1.

Considere o dominio de integridade Z[v/—T7].

(a) Prove que 2 é irredutivel mas n&o é primo.
(b) Justifique que existe m.d.c.(2,1+ /=7).
(c) Mostre que n3o existem elementos v, 0 € Z[v/—7| tais que

2y 4+ 6(1+/=7) = 1.

Sejam D um dominio de integridade e p,q € D elementos irredutiveis ndo associados. Mostre que [p, ¢q] = U.




