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1. Sejam f:Z X Z —Z e g:7Z — 7Z X Z as funcdes definidas por

f((ac,y)):x—i—y € g(x):{ (:L',O) sex <0

(a) Determine, justificando:

g({—1,0,1})); i fT({0}).
(b) Diga, justificando, se a aplicagdo f é injetiva e se é sobrejetiva.

(c) Justifique que f o g =idz. Sem determinar g o f, justifique que go f # idzxz.

2. Sejam S e T as rela¢des binarias em N definidas por
S={(z,y)|z,y e NAz+1=2y},

T= {(L 2)7 (2a 1)7 (3a 5)7 (5a 2)}

(a) Determine Dom(S) N Dom(T).
(b) Justifique que SN S~ Cidy. Conclua que S é antissimétrica.
(c) Verifique que T o T ¢ T. D& exemplo de uma relagdo bindria R em N tal que R # wy, T C R e

RoRCR.
3. Seja R a relagdo bindria em A = {n € N|n < 10} definida por
xRy seesése pez y = 2",
para quaisquer z,y € A.

(a) Sabendo que R é reflexiva e simétrica, justifique que R é uma relagdo de equivaléncia em A.

(b) Determine [1]g e A/R.

4. Sejam A um conjunto e IT uma particdo de A. Seja Ry a relagdo de equivaléncia em A determinada por
II, i.e., Ry é a relacdo bindria em A definida por

(a,b) € Ry se e s6 se Igem a,b € S.
Mostre que, para quaisquer X € Ile z € X, [z]p, = X.
5. Considere o c.p.o. (A, <) com o seguinte diagrama de Hasse associado:
Indique, caso exista(m):

(a) os elementos maximais, os elementos minimais,
0 maximo e o minimo de A.

(b) inf({h.i,7}), sup({d,e, £}), inf(0) e sup(h).
(c) um subconjunto X de A tal que (X, <|, ) ndo seja uma cadeia
e seja um reticulado.

(d) uma relagdo de ordem <’ em A tal que < U <’ n3o seja uma relagdo de ordem.

6. Sejam A e B conjuntos. Mostre que se A é um conjunto n3o contavel e B é um conjunto n3o vazio, entdo
A x B nao é contavel.

Cotacdo: 1-(1,5+1,541,5); 2-(1,5+1,5+1,5); 3-(1,5+1,5); 4-(1,5); 5-(1,0+1,5+1,0+1,0); 6-(2,0).



