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Nas perguntas de verdadeiro/falso cada resposta certa vale 1 valor
e cada resposta errada desconta 0.25 valores.

Questdo 1  [4 valores] Considere os conjuntos

22 —5x+6

A={zeR: " <0}, B={zx€Z:|lx—4/ <1} e C=AUB.

a) Verifique que C =]2,3] U {4,5}.

b) Determine o conjunto dos minorantes, o conjunto dos majorantes, e, se existirem, o infimo,
o0 minimo, o supremo e o maximo do conjunto C.

c¢) Indique:

i. um ponto a tal que a € C masa & C'.

ii. um ponto b tal quebe C' masb & C.



Questdo 2 [4valoress Em cada uma das questdes seguintes, indique se a afirmacao é verdadeira ou

falsa: Vv F

Toda a subsucessdo de uma sucessdo convergente é também convergente.
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Se (un),, € (vn),, sdo divergentes, entdo (u, + vy,), tammbém é divergente. (O
Se (un),, € limitada, entdo (uy),, é convergente. O

O
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Se (up),, € decrescente e de termos positivos, entdo (uy,), é convergente.

Questdo 3 [2valores] Calcule, se existirem, os seguintes limites.

' <n+1>3n+1
a) lim
n n

b) lim (Wﬂ Y1-Vndt 2)

Questdo 4  [4valores) Em cada uma das questdes seguintes, indique se a afirmac3o é verdadeira ou

falsa: Vv F
“+o00
a) Se lim(uy +u2+---+uy) =1, entdo Zun é divergente. O O
n
n=1
+o0 2
b) A série —— ¢é convergente. O
) ; = O
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¢) nz_:1<n—|-1_n—|—2)_2 O O
+o0 +oo
d) Sewu, <wv,,VneN, e Zvn é convergente, entdo Z u, €é convergente. O O
n=1 n=1



Questio 5  [2valores] Represente = 0.9 na forma de um quociente entre dois niimeros inteiros,

observando que
9,9 9 9
~ 10 102 103 10" '

Questdo 6 [2valores] Mostre que a série

+oo 1
nz_:l(—l) 7

é convergente mas ndo é absolutamente convergente.



Questdo 7 [2 valores] Sejam (uy)n € (vy), duas sucesses de termos ndo nulos, com (v,), con-
vergente para ¢ # 0, tais que

1
|up, —vp| <=, VneN.
n

+o0
~ p . Un , ..
Mostre que a sucessao (un)n € convergente e que a serie E — € dlvergente.
v

n=1 "
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