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Exame :: 1 de fevereiro de 2019

Nome[ ] Nﬂmero[ )

Nos Grupos I, Il e lll cada resposta certa vale 40,5 valores e cada resposta errada -0,25 valores.

[2 valores]  Considere o conjunto A = {z € Q: |z — 1| < |z + v/2|}. Indique se cada uma das afirmagdes

seguintes é verdadeira ou falsa.

V F
a) A é um conjunto limitado. O O
b) A é um conjunto aberto. O O
c) inf A é um ndmero irracional. O O
d) ANQ é um intervalo. O O

[2 valores]  Seja (a,,), uma sucessdo limitada estritamente crescente e seja A = {a,, : n € N}. Indique

se cada uma das afirmacdes seguintes é verdadeira ou falsa.

\% F
a) (ay,), € convergente. O O
b) A= A. O O
c) A’ é um conjunto singular. O O
d) A série Z a, € divergente. O O
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[1,5 valores] Em cada uma das alineas seguintes, identifique a afirmagdo verdadeira.
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dx. A mudanca de varidvel z = Int permite escrever o integral

[2 valores]  Considere a fun¢do f : R — R cujo gréfico se apresenta na figura anexa. Indique:

A
a) f(R); o—3

b) {x € R: f é continua mas ndo é derivavel em x};

c) {z € R:z é ponto de minimo local mas ndo é ponto de maximo local};

b
d) a,beR, coma<0<btaisque/ f(x)dx =0.
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[3 valores] Em cada uma das alineas seguintes apresente um exemplo (ou justifique porque n3o existe)

de uma fun¢do f: [—1,1] — R tal que:

a) f seja continua e sobrejetiva; c) f seja limitada mas ndo integrdvel;

b) f seja injetiva e o seu contradominio 1

seja [=1, 1]\ {0} d) f n3o tenha zeros mas / f(z)dx = 0.
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Vi

« k!
Questdo 1. [2 valores] Determine os niimeros naturais k de modo a que a série g seja conver-
neN
gente.
N : 1 1
Questdo 2. [2 valores] Calcule lim [ — — :
=1 \Inz xz-—1

Questdo 3. [3 valores]  Calcule:

) /4xlnx +1) da

2 +1
b) /O eﬁ dz.
Questdo 4. [2,5 valores|  Considere a regido do plano
R={(z,y) eR*:y>(z— 1)’ ANy <4z + 1Ay <19 —bz}.

a) Apresente um esbogo grafico da regido R.

b) Escreva uma express3o integral que permita calcular a drea de R.

(N3o calcule o valor da &rea)



